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∠Cを直角とする直角三角形ABCに対して，正方形 BCDEと正方形CAFGを三角
形 ABCの外側に作る。点 Cから辺 ABにおろした垂線の足を Hとするとき，3直線
AE, BF, CHは 1点で交わることを証明せよ。

解答
BC = a, CA = b, AB = cとおく。

�ACH∽�ABCより
AC : AH = AB : AC
b : AH = c : b
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AH : BH = b2 : a2 · · · · · · 1©

AEと BCの交点をMとすると，
�BEM∽�CAM

より
BM : CM = BE : CA

= a : b · · · · · · 2©
BFと CAの交点を Nとすると，

�BCN∽�FAN
より

CN : AN = BC : FA
= a : b · · · · · · 3©

1©, 2©, 3©より
AH
HB

BM
MC

CN
NA

=
b2

a2

a

b

a

b
= 1

よって，チェバの定理(の逆)より，3直線AE, BF, CHは 1点で交わる。
(証明おわり)
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