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半径 1の球面 S上に定点Aがあり，S上の 2つの動点 P, Qは AP= AQ =
√

3 を満
たすように動く。このとき，�APQが通過する領域の体積 V を求めよ。

解答
座標空間において，A(1, 0, 0),

S : x2 + y2 + z2 = 1 · · · · · · 1©
であるとしてよい。このとき，動点 P, Qは球面

(x − 1)2 + y2 + z2 = 3 · · · · · · 2©
上にあるから， 1©かつ 2©より

− 2x + 1 = 2 ∴ x = − 1
2

したがって，動点 P, Qは円 x = − 1
2

, y2 + z2 =
3
4
上を動くから，�APQの通過

範囲は

底面が半径

√
3

2
の円，高さ

3
2
の直円錐

である。ゆえに，求める体積 V は

V =
1
3

π
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=
3
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π (答)
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